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บทคัดย่อ 
 จุดประสงค์หลักของบทความน้ีเพ่ือนําเสนอและหารูปท่ัวไปของผลหารของจํานวนท่ีทุกหลักเป็นเลขโดด 
1 ด้วยจํานวน 37  และเลขโดด 3  ผลการศึกษาพบรูปท่ัวไปของผลหารดังกล่าว ดังน้ี 

#(1) 3 #(300) 1

111 1 37 300300 3003

n n= ⋅ = −

… ÷ = …123 1442443  และ 
#(1) 3 #(370) 1

111 1 3 370370 37037

n n= ⋅ = −

… ÷ = …123 1442443  สําหรบัทุกจํานวนเตม็บวก n  

คําสําคัญ : ผลหาร จํานวนท่ีทุกหลักเป็นเลขโดด 1 
 

Abstract 
 The main aim of this article is to present and find on a general form of the quotient of 
the number that every digit is 1 by 37  and 3 . The results show that a general form of this 
quotient is 
 

#(1) 3 #(300) 1

111 1 37 300300 3003

n n= ⋅ = −

… ÷ = …123 1442443  and 
#(1) 3 #(370) 1

111 1 3 370370 37037

n n= ⋅ = −

… ÷ = …123 1442443  for all positive integer n . 

 
Keyword : quotient, number that every digit is 1 
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บทนําและทฤษฎีบทท่ีเก่ียวข้อง 
 คําว่า “คณิตศาสตร์” ในความคิดของคนท่ัวไป คือ การคํานวณ การคิดเลข หรือการพิสูจน์ท่ียุ่งยาก 
สลับซับซ้อน โดยมักจะถูกมองว่าเป็นสิ่งท่ีน่าเบ่ือ น่าปวดหัว ถึงแม้จะมีเทคนิคคิดเลขให้ง่าย รวดเร็ว แต่บางเทคนิค
มีข้อจํากัดของตัวเลข หากเรามองอีกด้านของคณิตศาสตร์จะพบว่าคณิตศาสตร์ไม่ใช่แค่การคิดเลขธรรมดา แต่มี
การศึกษาความสัมพันธ์ของจํานวนท่ีทุกหลักเป็นเลขโดดซํ้า ๆ ซ่ึงมีความยุ่งยากในการคํานวณหาผลลัพธ์ด้วยวิธี
ปกติ เราจึงสนใจท่ีจะศึกษาความสัมพันธ์ของผลหารของจํานวนท่ีทุกหลักเป็นเลขโดด 1 ด้วยจํานวน 37  และเลข
โดด 3  
 สําหรับการศึกษาและหารูปท่ัวไปทางพีชคณิตของจํานวนท่ีทุกหลักเป็นเลขโดด 1 น้ัน ได้มีการศึกษาใน
หลายรูปแบบ โดยได้ประยุกต์ใช้จํานวนเศษเหลือ ซ่ึงนิยามใน (1) สําหรับจํานวนเต็ม a  ใด ๆ ด้วยสัญลักษณ์ 

q
a r=  เมื่อ r  และ q  เป็นจํานวนเต็ม และ 0 10r≤ <  ซ่ึง 10a q r= ⋅ +  ดังน้ี สําหรับการศึกษาและ
ประยุกต์ใช้จํานวนเศษเหลือเริ่มเมื่อปี พ.ศ. 2554 โดยอัยเรศ (อัยเรศ เอ่ียมพันธ์, 2554) ได้ศึกษาและหารูปท่ัวไป
ของผลการยกกําลังสองของจํานวนท่ีทุกหลักเป็นเลขโดด 1 โดยได้พบว่าผลการยกกําลังสองน้ีสามารถเขียนอยู่ใน
รูปท่ัวไปได้ ดังน้ี กําหนดให้ n  เป็นจํานวนเต็มบวก จะได้ว่า 

 2

#(1)

(111...1) 123 ( 1) ( 1) 321

n

n n n
=

= … − − …123  

โดยสัญลักษณ์ #( )m  แทนจํานวนของ m  ท่ีเรียงติดกัน สําหรับทุกจํานวนเต็ม m  เช่น 
#(1) 6

111 1 111111

=

=K123  

เป็นต้น ธีระยุทธ และ อัยเรศ (ธีระยุทธ  ชมช่ืน และอัยเรศ  เอ่ียมพันธ์, 2555) ได้ศึกษาและหารูปท่ัวไปของผลคูณ
ของจํานวนสองหลักกับจํานวนท่ีทุกหลักเป็นเลขโดด 1 โดยได้พบว่าผลคูณน้ีสามารถเขียนในรูปท่ัวไปได้ ดังน้ี 
กําหนดให้ m  แทนเลขหลักสิบและ n  แทนเลขหลักหน่วยของจํานวนสองหลัก mn  โดยท่ี 9m n+ ≤  จะได้
ว่า 

#(1)
#( ) 1

111 1 ( )( ) ( )

k m n k

mn m m n m n m n n
= + = −

× = + + +K K123 14444244443
 

กําหนดให้ m  แทนเลขหลักสิบและ n  แทนเลขหลักหน่วยของจํานวนสองหลัก mn  โดยท่ี 
1 ,

r
m t m n s+ = + =  และ 10 18m n≤ + ≤  จะได้ว่า 

#(1)
#( ) 2

111 1 ( 1) ( )( ) ( )

k r s k

mn m r s r s r s sn
= + = −

× = + + + +K K123 144424443
 

อัยเรศ [3] ได้ศึกษาและหาความสัมพันธ์ของจํานวนท่ีทุกหลักเป็นเลขโดด 1 กับสมการเชิงเส้น โดยได้พบว่า
ความสัมพันธ์น้ีสามารถเขียนในรูปท่ัวไปได้ ดังน้ี กําหนดให้ n  เป็นจํานวนเต็มบวก ซ่ึง 2n ≥  จะได้ว่า 

#(1)

111 1 9 123 ( 3)( 2)( 1)

n

n n n n
=

… = × … − − − +123  

โยธิน, ยุวเรศ และ อัยเรศ (โยธิน ใจอ่อน, ยุวเรศ งามทรง และอัยเรศ เอ่ียมพันธ์, 2557) ได้ศึกษาและหารูปท่ัวไป
ของผลคูณของสองจํานวนท่ีทุกหลักเป็นเลขโดด 1 โดยได้พบว่าผลคูณน้ีสามารถเขียนอยู่ในรูปท่ัวไปได้ ดังน้ี 
กําหนดให้ m  และ n  เป็นจํานวนเต็มบวก โดยท่ี 2 n m≤ ≤  จะได้ว่า 

#(1) #(1) #( ) 1

111 1 111 1 123 ( 1) ( 1) 321

n m n m n

n nnn n n
= = = − +

… × … = … − … − …123 123 14243  
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 ดังน้ันบทความน้ีจึงมีวัตถุประสงค์เพ่ือศึกษาและหารูปท่ัวไปของผลหารของจํานวนท่ีทุกหลักเป็นเลขโดด 
1 ด้วยจํานวน 37  และเลขโดด 3  โดยเครื่องมือหลักท่ีเราใช้ในการสร้างจํานวนเศษเหลือ และพิสูจน์ทฤษฎีบท
หลัก ได้แก่ข้ันตอนวิธีการหาร และหลักการอุปนัยเชิงคณิตศาสตร์ ซ่ึงกล่าวไว้ดังน้ี 

ทฤษฎีบท 1 ขั้นตอนวิธีการหาร (The Division Algorithm) (Clark, W. E., 2002) ถ้า a  และ b  เป็นจํานวน
เต็ม โดยท่ี 0b ≠  แล้วมีจํานวนเต็ม q  และ r  เพียงชุดเดียวเท่าน้ัน ซ่ึง 

a b q r= ⋅ +  และ 0 | |r b≤ <  

ทฤษฎีบท 2 หลักการอุปนัยเชิงคณิตศาสตร์ (The Principle of Mathematical Induction) (Clark, W. E., 2002) 
กําหนดให้ ( )P n  แทนข้อความเก่ียวกับจํานวนเต็มบวก n  และกําหนดให้ 

0
n  เป็นจํานวนเต็มบวก ซ่ึงสอดคล้อง

กับข้อความต่อไปน้ี 
 (1) 

0
( )P n  เป็นจริง 

 (2) ถ้า ( )P k  เป็นจริง สําหรับจํานวนเต็มบวก 
0

k n≥  แล้ว ( 1)P k +  เป็นจริง 
สรุปได้ว่า ( )P n  เป็นจริง สําหรับทุกจํานวนเต็มบวก 

0
n n≥  

 ต่อไปจะแนะนําให้รู้จักกับจํานวนเศษเหลือ ซ่ึงเป็นเครื่องมือท่ีสําคัญสําหรับการศึกษาของบทความน้ี 
 จากข้ันตอนวิธีการหาร และ (อัยเรศ เอ่ียมพันธ์, 2554; ณัฐวุฒิ พลอาสา และอัยเรศ เอ่ียมพันธ์, 2556) 
ได้นิยามจํานวนเศษเหลือ (remainder number) ไว้ดังน้ี กําหนดให้ a  เป็นจํานวนเต็มใด ๆ และ 10b =  ทําให้
ได้ว่ามีผลหาร q  และเศษเหลือ r  ซ่ึงจะได้ 10a q r= ⋅ +  และ 0 10r≤ <  น่ันคือ r  เป็นเลขโดด นิยาม 
 :

q
a r=  (1) 

เช่น 

0 2 6 18 20

0 2 6 18 20

0 2 6 18 20

0 2 6 18 20

0 0 20 0 60 0 180 0 200 0

1 1 21 1 61 1 181 1 201 1

2 2 22 2 62 2 182 2 202 2

9 9 29 9 69 9 189 9 209 9

= = = = =

= = = = =

= = = = =

= = = = =

M M M M M M M M M M M M M M M

 

และ 

0 2 6 18 20

1 3 7 19 21

1 3 7 19 21

1 3 7 19 21

0 0 20 0 60 0 180 0 200 0

1 9 21 9 61 9 181 9 201 9

2 8 22 8 62 8 182 8 202 8

9 1 29 1 69 1 189 1 209 1

− − − −

− − − − −

− − − − −

− − − − −

= − = − = − = − =

− = − = − = − = − =

− = − = − = − = − =

− = − = − = − = − =

M M M M M M M M M M M M M M M

 

เพ่ือความสะดวก ยังคงจะเขียน 
0
r  ด้วย r  สําหรับทุกจํานวนเต็ม r  ซ่ึง 0 10r≤ <   

บทนิยาม 1 (ณัฐวุฒิ พลอาสา และอัยเรศ เอ่ียมพันธ์, 2556) กําหนดให้         แทนเซตของจํานวนใน (1) ท้ังหมด 
น่ันคือ 
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  (2) 
และเราจะเรียกสมาชิกของ         ว่า จํานวนเศษเหลือ (remainder number) 
 จากการแปลงเลขฐานสิบใน (1) น้ัน จะเห็นว่าเลขท่ีถูกแปลงข้ึนมาไม่ใช่เลขฐานสิบปกติ ฉะน้ันก่อนท่ีจะ
กล่าวถึงทฤษฎีบทท่ีสําคัญและนําทฤษฎีบทไปประยุกต์ใช้ เพ่ือให้เข้าใจผลลัพธ์ได้ง่ายจะแนะนําการแปลงเลขจาก 
(1)  กลับไปเป็นเลขฐานสิบท่ีทุกคนคุ้นเคย 
 เพ่ือให้เข้าใจในผลลัพธ์ของการประยุกต์ใช้ทฤษฎีบทจากบทความน้ี จะแนะนําการแปลงจํานวนเศษเหลือ
ท่ีได้จาก (1) กลับเป็นเลขฐานสิบปกติ เน่ืองจากจํานวนเศษเหลือเป็นจํานวนท่ีเลขในแต่ละหลักอาจจะไม่ใช่เลขโดด 
ซ่ึงมีค่ามากกว่าหรือเท่ากับสิบ แต่จํานวนในระบบเลขฐานสิบเป็นจํานวนท่ีเลขในแต่ละหลักเป็นเลขโดด และจาก
หลักการบวกเลขปกติ หากผลบวกมีค่ามากกว่าหรือเท่ากับสิบและเขียนเป็นจํานวนเศษเหลือ 

q r  เมื่อ q  คือ
ผลหาร และ r  คือเศษเหลือ (เลขโดด) จากการหารด้วยเลข 10  แล้วนําผลหาร q  ไปทดท่ีหลักหน้า ฉะน้ันจึง
สรุปเป็นวิธีการแปลงจํานวนเศษเหลือกลับเป็นเลขฐานสิบปกติได้โดยการบวกทแยงจากเศษเหลือตัวขวากับผลหาร
ตั ว ซ้ า ย  ซ่ึ ง ก็ คื อก า รทด เ ลขปกติ น่ั น เ อ ง  เ พ่ื อ ใ ห้ เ ข้ า ใ จ ไ ด้ ง่ า ย ขอยกตั ว อย่ า ง ก า ร แปล ง จํ านว น 

19 4 56 74
174 485 88 3 35  ท่ีได้จากการเรียงกันของจํานวนเศษเหลือกลับเป็นเลขฐานสิบ ดังน้ี 

19 4 56 74

2 6 7

1 1

1

174 485 88 3 35 17(4 19)48(5 4)8(8 56)(3 74)35

17(23)4898(64)(77)35

17 34898 4 735

1(7 2)3489(8 6)(4 7)735

193489(14)(11)735

193489 4 1735

19348(9 1)(4 1)1735

19348(10)51735

19348 051735

1934(8 1)0

= + + + +

=

=

= + + +

=

=

= + +

=

=

= + 51735

19349051735=

  

 การแปลงจํานวนเต็มบวกเป็นจํานวนเศษเหลือน้ันจะสังเกตเห็นว่าทําได้ง่าย แต่หากจะแปลงจํานวนเต็ม
ลบเป็นจํานวนเศษเหลือน้ันทําได้ไม่ง่ายนัก ดังน้ันบทตั้ง 1 (ณัฐวุฒิ พลอาสา และอัยเรศ เอ่ียมพันธ์, 2556) มี
ประโยชน์อย่างมากสําหรับการแปลงจํานวนเต็มลบเป็นจํานวนเศษเหลือ โดยได้แสดงให้เห็นถึงลักษณะของจํานวน
เศษเหลือของจํานวนเต็มลบด้วย และได้นิยามการดําเนินการทวิภาค (binary operation)  บน        โดย 

 
บทต้ัง 1 กําหนดให้ n∈N  ซ่ึง 

q
n r= แล้ว 

 
( 1)

0 ; 0

(10 ) ; 0

q

q

r
n

r r

−

− +

=
− = 

− ≠
 (3) 
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 ทฤษฎีบท 3 (อภิสิทธ์ิ เมืองมา และอัยเรศ เอ่ียมพันธ์, 2556) มีประโยชน์อย่างมากสําหรับการแปลง
จํานวนเศษเหลือ ซ่ึงกล่าวไว้ดังน้ี 

ทฤษฎีบท 3 กําหนดให้ 
1 2 3
, , , , ,

n
s s s s m∈K Z  ซ่ึง 0 9is≤ ≤  จะได้ว่า 

 
1 2 3 1 2 3

#(0)

1000 0
m n n

n

s s s s m s s s s
=

= ⋅ +K K K14243  (4) 

 

ข้อสังเกตและผลการศึกษา 
 จากการสังเกตผลหารของจํานวนท่ีทุกหลักเป็นเลขโดด 1 ด้วยจํานวน 37  เราพบความสัมพันธ์ท่ี
น่าสนใจดังน้ี 

#(1) 3 : 111 37 3 : #

#(1) 6 : 111,111 37 3003

#(1) 9 : 111,111,111 37 3003003

#(1) 12 : 111,111,111,111 37 3003003003

#(1) 15 : 111,111,111,111,111 37 3003003003003

#(1) 18 : 111,111,111,111,111,111 37 3003003003003003

= ÷ =

= ÷ =

= ÷ =

= ÷ =

= ÷ =

= ÷ =

(300) 0

: #(300) 1

: #(300) 2

: #(300) 3

: #(300) 4

: #(300) 5

=

=

=

=

=

=

 (5) 

และในทางกลับกัน เราพบผลหารของจํานวนท่ีทุกหลักเป็นเลขโดด 1 ด้วยเลขโดด 3  ดังน้ี 
#(1) 3 : 111 3 37 : #

#(1) 6 : 111,111 3 37037

#(1) 9 : 111,111,111 3 37037037

#(1) 12 : 111,111,111,111 3 37037037037

#(1) 15 : 111,111,111,111,111 3 37037037037037

#(1) 18 : 111,111,111,111,111,111 3 37037037037037037

= ÷ =

= ÷ =

= ÷ =

= ÷ =

= ÷ =

= ÷ =

(370) 0

: #(370) 1

: #(370) 2

: #(370) 3

: #(370) 4

: #(370) 5

=

=

=

=

=

=

 (6) 

จากความสมัพันธ์ (5) เราสามารถเขียนความสัมพันธ์น้ีด้วยสมการเพ่ือให้ง่ายต่อการเข้าใจได้ดังน้ี 

#(1) 3 #(300) 1

111...1 37 300300...3003

n n= ⋅ = −

÷ =123 1442443  สําหรับจํานวนเต็มบวก n  เมื่อ 1, 2,3,...,6n =  

และจากความสมัพันธ์ (6) เราสามารถเขียนความสัมพันธ์น้ีด้วยสมการเพ่ือให้ง่ายต่อการเข้าใจได้ดังน้ี 

#(1) 3 #(370) 1

111...1 3 370370...37037

n n= ⋅ = −

÷ =123 1442443  สําหรับจํานวนเต็มบวก n  เมื่อ 1, 2,3,...,6n =  

ซ่ึงเราได้สังเกตพบว่าผลหารของจํานวน 
#(1) 3

111...1

n= ⋅

123  เมื่อ 1, 2,3,...,6n =  ด้วยจํานวน 37  ท่ีได้จะเป็นจํานวน 

3 2n⋅ −  หลัก โดยท่ีหลักหน่วยเป็นเลขโดด 3  และหลักท่ีเหลือจํานวน 3 3n⋅ −  หลักน้ันเป็นจํานวน 300  
เรียงต่อกันจํานวน 1n −  จํานวน และผลหารของจํานวน 

#(1) 3

111...1

n= ⋅

123  เมื่อ 1, 2,3,...,6n =  ด้วยเลขโดด 3  ท่ีได้ 

 
 



 

วารสารวชิาการมหาวิทยาลัยราชภัฏอุตรดติถ์ 
ปีที่ 11 ฉบับที่ 1 มกราคม-มิถุนายน 2559 

 

251 

 

จะเป็นจํานวน 3 1n⋅ −  หลัก โดยท่ีสองหลักสุดท้ายเป็นจํานวน 37  และหลักท่ีเหลือจํานวน 3 3n⋅ −  หลักน้ัน
เป็นจํานวน 370  เรียงต่อกันจํานวน 1n −  จํานวน 
 ฉะน้ัน จากความสัมพันธ์ (5) และ (6) เราจึงสรุปเป็นข้อสงสัยได้ดังต่อไปน้ี  
 (1) เราสามารถเขียนรูปท่ัวไปของผลหารของจํานวนท่ีทุกหลักเป็นเลขโดด 1 ด้วยจํานวน 37  และเลข
โดด 3  ได้หรือไม่ 
 (2) หากเราสามารถเขียนรูปท่ัวไปของผลหารของจํานวนท่ีทุกหลักเป็นเลขโดด 1 ด้วยจํานวน 37  และ
เลขโดด 3  ได้ แล้วรูปท่ัวไปของผลหารท่ีได้จะมีลักษณะเหมือนกับความสัมพันธ์ (5) และ (6) ท่ีเราพบหรือไม่ 
 ต่อไปน้ีเป็นทฤษฎีบทหลักของบทความน้ี ซ่ึงจะตอบข้อสงสัยข้างต้นของเราได้ 

ทฤษฎีบท 4 สําหรับทุกจํานวนเตม็บวก n  จะได้ว่า 

#(1) 3 #(300) 1

111 1 37 300300 3003

n n= ⋅ = −

÷ =K K123 1442443  

การพิสูจน์ กําหนดให้ ( )P n  แทนข้อความ
 

#(1) 3 #(300) 1

111 1 37 300300 3003

n n= ⋅ = −

÷ =K K123 1442443  สําหรับทุกจํานวนเต็มบวก n  

เน่ืองจาก { {
#(1) 3(1) #(300) 0

111 37 3 300 3

= =

÷ = =  จะได้ว่า (1)P  เป็นจริง สมมติว่า ( )P k  เป็นจริง เมื่อ k  เป็น

จํานวนเต็มบวก จะได้ว่า 

#(1) 3 #(300) 1

111 1 37 300300 3003

k k= ⋅ = −

÷ =K K123 1442443  
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พิจารณา

 

#(1) 3 ( 1) #(1) 3

#(1) 3

#(1) 3

#(1) 3

#(300) 1

#(300) 1

111 1 37 (111 1000 111) 37

111 1000 111

37

111 1000

111

37 37

111 1

111
1000

37 37

300300 3003 1000 3

300300 300

k k

k

k

k

k

k

= ⋅ + = ⋅

= ⋅

= ⋅

= ⋅

= −

= −

… ÷ = … + ÷

… +

=

= +

= ⋅ +

= ⋅ +

=

123 123

123

K123

K123

K1442443

K1442443 {
#(300) 1

#(300)

#(300) ( 1) 1

300 0 3

300300 3000 3

300300 3003

k

k

=

=

= + −

+

= +

=

K1442443

K1442443  
จะได้ว่า ( 1)P k +  เป็นจริง ดังน้ันโดยหลักการอุปนัยเชิงคณติศาสตร์ จะได้ว่า  
 

#(1) 3 #(300) 1

111 1 37 300300 3003

n n= ⋅ = −

÷ =K K123 1442443  สําหรับทุกจํานวนเต็มบวก n  

 จากทฤษฎีบทข้างต้น เราสามารถนํามาประยุกต์ใช้ในการหาผลลัพธ์ได้ง่ายข้ึนดังตัวอย่างต่อไปน้ี 

ตัวอย่าง 1 จงหาผลลัพธ์ของ 
#(1) 3(50)

111 1 37

=

÷K123  

วิธีทํา โดยทฤษฎีบท 4 จะได้ว่า  

#(1) 3(50) #(300) 49

111 1 37 300300...3003

= =

÷ =K123 1442443  

ตรวจคําตอบด้วยโปรแกรมคอมพิวเตอร์ 

 
รูปท่ี 1: 

#(1) 3(50)

111 1 37

=

÷K123  

บทแทรก 5 กําหนดให้ n  เป็นจํานวนเต็มบวก จะได้ว่า  

#( ) 3
#((3 )00) 1

37 (3 )00(3 )00 (3 )00(3 )

k n k n

kkk k k k k k
= ⋅ ⋅ = −

… ÷ = ⋅ ⋅ ⋅ ⋅K14243 14444244443
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การพิสูจน์ กําหนดให้ n  เป็นจํานวนเต็มบวก จะได้ว่า 

#( ) 3 #(1) 3 #(1) 3 #(1) 3

#(300) 1 #(300) 1 #(300) 1

37 (111 1 111 1 111 1) 37

300300 3003 300300 3003 300300 3003

k n n n n

k

n n n

k

kkk k
= ⋅ = ⋅ = ⋅ = ⋅

= − = − = −

÷ = + + + ÷

= + + +

K K K K K14243 123 123 123
1444442444443

K K K K1442443 1442443 1442443
14444444 2

พจน์

พจน์

#((3 )00) 1

(3 )00(3 )00 (3 )00(3 )

k n

k k k k

⋅ = −

= ⋅ ⋅ ⋅ ⋅

444 44444444443

K
14444244443

 

ตัวอย่าง 2 จงหาผลลัพธ์ของ 
#(8) 3(5)

888 8 37

=

÷K14243  

วิธีทํา โดยบทแทรก 5 จะได้ว่า  

#(8) 3(5)
#((3 8)00) 4

#((24)00) 4

2 2 2 2 2

888 8 37 (3 8)00(3 8)00 (3 8)00(3 8)

(24)00(24)00 (24)00(24)

400 400 400 400 4

24024024024024

= ⋅ =

=

÷ = ⋅ ⋅ ⋅ ⋅

=

=

=

K K14243 14444244443

K
14444244443  

 
 
ตรวจคําตอบด้วยโปรแกรมคอมพิวเตอร์ 
 

 
รูปท่ี 2: 

#(8) 3(5)

888 8 37

=

÷K14243  
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ตัวอย่าง 3 จงหาผลลัพธ์ของ 17 16 15
[(43 10 ) (43 10 ) (43 10 ) (43 10) 43] 37⋅ + ⋅ + ⋅ + + ⋅ + ÷K  

วิธีทํา โดยบทแทรก 5 จะได้ว่า  
17 16 15

#(43) 3 6

#((3 43)00) 5

#((129)00) 5

12

[(43 10 ) (43 10 ) (43 10 ) (43 10) 43] 37

(43)(43)(43) (43) 37

(3 43)00(3 43)00 (3 43)00(3 43)

(129)00(129)00 (129)00(129)

90

= ⋅

⋅ =

=

⋅ + ⋅ + ⋅ + + ⋅ + ÷

= ÷

= ⋅ ⋅ ⋅ ⋅

=

=

K

K
144424443

K
1444442444443

K
14444244443

12 12 12 12 12

1 1 1 1 1 1

0 900 900 900 900 9

(12)90(12)90(12)90(12)90(12)90(12)9

290 290 290 290 290 29

129129129129129129

=

=

=

 

 
ตรวจคําตอบด้วยโปรแกรมคอมพิวเตอร์ 
 

 
 

รูปท่ี 3: 17 16 15
[(43 10 ) (43 10 ) (43 10 ) (43 10) 43] 37⋅ + ⋅ + ⋅ + + ⋅ + ÷K  

ทฤษฎีบท 6 สําหรับทุกจํานวนเตม็บวก n  จะได้ว่า 
 

#(1) 3 #(370) 1

111 1 3 370370 37037

n n= ⋅ = −

÷ =K K123 1442443    

การพิสูจน์ กําหนดให้ ( )P n  แทนข้อความ 
 

#(1) 3 #(370) 1

111 1 3 370370 37037

n n= ⋅ = −

÷ =K K123 1442443  สําหรับทุกจํานวนเต็มบวก n  

เน่ืองจาก { {
#(1) 3(1) #(370) 0

111 3 370 370 37

= =

÷ = =  จะได้ว่า (1)P  เป็นจริง สมมติว่า ( )P k  เป็นจริง เมื่อ k  

เป็นจํานวนเต็มบวก จะได้ว่า 

#(1) 3 #(370) 1

111 1 3 370370 37037

k k= ⋅ = −

÷ =K K123 1442443  
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พิจารณา

 

#(1) 3 ( 1) #(1) 3

#(1) 3

#(1) 3

#(1) 3

#(370) 1

#(#(370) 1

111 1 3 (111 1000 111) 3

111 1000 111

3

111 1000

111

3 3

111 1

111
1000

3 3

370370 37037 1000 37

370370 370 370

k k

k

k

k

k

k

= ⋅ + = ⋅

= ⋅

= ⋅

= ⋅

= −

= −

… ÷ = … + ÷

+

=

= +

= ⋅ +

= ⋅ +

=

123 123

K123

K123

K123

K1442443

K1442443 {
370) 1

#(370)

#(370) ( 1) 1

00 37

370370 37000 37

370370 37037

k

k

=

=

= + −

+

= +

=

K1442443

K1442443  
จะได้ว่า ( 1)P k +  เป็นจริง ดังน้ันโดยหลักการอุปนัยเชิงคณติศาสตร์ จะได้ว่า  

#(1) 3 #(370) 1

111 1 3 370370 37037

n n= ⋅ = −

÷ =K K123 1442443  สําหรับทุกจํานวนเต็มบวก n  

ตัวอย่าง 4 จงหาผลลัพธ์ของ 
#(1) 3(56)

111 1 3

=

÷K123  

วิธีทํา โดยทฤษฎีบท 6 จะได้ว่า  

#(1) 3(56) #(370) 55

111 1 3 370370...37037

= =

÷ =K123 1442443  

 
 
ตรวจคําตอบด้วยโปรแกรมคอมพิวเตอร์ 
 

 
รูปท่ี 4: 

#(1) 3(56)

111 1 3

=

÷K123  
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บทแทรก 7 กําหนดให้ n  เป็นจํานวนเต็มบวก จะได้ว่า  

#( ) 3
#((37 )00) 1

3 (37 )00(37 )00 (37 )00(37 )

k n k n

kkk k k k k k
= ⋅ ⋅ = −

… ÷ = ⋅ ⋅ ⋅ ⋅K14243 1444442444443
 

การพิสูจน์ กําหนดให้ n  เป็นจํานวนเต็มบวก จะได้ว่า 

#( ) 3 #(1) 3 #(1) 3 #(1) 3

#(3700) 1 #(3700) 1 #(3700) 1

3 (111 1 111 1 111 1) 3

37003700 370037 37003700 370037 37003700 3700

k n n n n

k

n n n

kkk k
= ⋅ = ⋅ = ⋅ = ⋅

= − = − = −

÷ = + + + ÷

= + + +

K K K K K14243 123 123 123
1444442444443

K K K K144424443 144424443 14442 3

พจน์

#((37 )00) 1

37

(37 )00(37 )00 (37 )00(37 )

k

k n

k k k k

⋅ = −

= ⋅ ⋅ ⋅ ⋅

444
14444444444444244444444444443

K
1444442444443

พจน์

 
ตัวอย่าง 5 จงหาผลลัพธ์ของ 

#(7) 3(4)

777 7 3

=

÷K14243  

วิธีทํา โดยบทแทรก 7 จะได้ว่า  

#(7) 3(4)

25 25 25 25

2 2 2 2

777 7 3 (37 7)00(37 7)00(37 7)00(37 7)

(259)00(259)00(259)00(259)

900 900 900 9

(25)90(25)90(25)90(25)9

590 590 590 59

259259259259

=

÷ = ⋅ ⋅ ⋅ ⋅

=

=

=

=

=

K14243

 

ตรวจคําตอบด้วยโปรแกรมคอมพิวเตอร์ 

 
รูปท่ี 5: 

#(7) 3(4)

777 7 3

=

÷K14243  
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ตัวอย่าง 6 จงหาผลลัพธ์ของ 14 13 12
(36 10 ) (36 10 ) (36 10 ) (36 10) (36) 3 ⋅ + ⋅ + ⋅ + + ⋅ + ÷ K  

วิธีทํา โดยบทแทรก 7 จะได้ว่า  
14 13 12

#(36) 3 5

#((37 36)00) 4

#((1

(36 10 ) (36 10 ) (36 10 ) (36 10) (36) 3

(36)(36)(36) (36) 3

(37 36)00(37 36)00(37 36)00(37 36)00(37 36)

(1332)00(1332)00(1332)00(1332)00

= ⋅

⋅ =

 ⋅ + ⋅ + ⋅ + + ⋅ + ÷ 

= ÷

= ⋅ ⋅ ⋅ ⋅ ⋅

=

K

K
144424443

14444444244444443

133

13

332)00) 4

133 133 133 133 133

#( 200) 4

#((133)20) 4

13 13 13 13 13

#( 320) 4

(1332)

200 200 200 200 2

(133)20(133)20(133)20(133)20(133)2

320 320 320 320 32

(13)32(13)32(1

=

=

=

=

=

=

=

=

144444424444443

14444244443

1444442444443

144424443

1

#((13)32) 4

1 1 1 1 1

#( 332) 4

#(3) 12

#(3) 14

3)32(13)32(13)32

332 332 332 332 332

1333333333333332

13333333333332

=

=

=

=

=

=

=

14444244443

144424443

1442443

1442443

 

ตรวจคําตอบด้วยโปรแกรมคอมพิวเตอร์ 

 
รูปท่ี 6: 14 13 12

(36 10 ) (36 10 ) (36 10 ) (36 10) (36) 3 ⋅ + ⋅ + ⋅ + + ⋅ + ÷ K  
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บทสรุป 
 จากการศึกษาผลหารของจํานวน 

#(1) 3

111...1

n= ⋅

123  สําหรับทุกจํานวนเต็ม n  ด้วยจํานวน 37  เป็นจํานวน 

3 2n⋅ −  หลัก โดยท่ีหลักหน่วยเป็นเลขโดด 3  และหลักท่ีเหลือจํานวน 3 3n⋅ −  หลักน้ันเป็นจํานวน 300  
เรียงต่อกันจํานวน 1n −  จํานวน และผลหารของจํานวน 

#(1) 3

111...1

n= ⋅

123  สําหรับทุกจํานวนเต็ม n  ด้วยเลขโดด 3  

เป็นจํานวน 3 1n⋅ −  หลัก โดยท่ีสองหลักสุดท้ายเป็นจํานวน 37  และหลักท่ีเหลือจํานวน 3 3n⋅ −  หลักน้ัน
เป็นจํานวน 370  เรียงต่อกันจํานวน 1n −  จํานวน โดยใช้หลักการอุปนัยเชิงคณิตศาสตร์และจํานวนเศษเหลือ
เป็นเครื่องมือสําคัญในการพิสูจน์ ทําให้ตอบข้อสงสัยข้างต้นท้ังสองข้อของเราได้ ดังน้ี 
 (1) เราสามารถเขียนรูปท่ัวไปของผลหารของจํานวนท่ีทุกหลักเป็นเลขโดด 1 ด้วยจํานวน 37  ได้ดังท่ี
กล่าวไว้ในทฤษฎีบท 4 ดังน้ี 

#(1) 3 #(300) 1

111 1 37 300300 3003

n n= ⋅ = −

÷ =K K123 1442443
 
สําหรับทุกจํานวนเต็มบวก n  

 และสามารถเขียนรูปท่ัวไปของผลหารของจํานวนท่ีทุกหลักเป็นเลขโดด 1 ด้วยเลขโดด 3  ได้ดังท่ีกล่าว
ไว้ในทฤษฎีบท6 ดังน้ี 

#(1) 3 #(370) 1

111 1 3 370370...37037

n n= ⋅ = −

÷ =K123 1442443  สําหรับทุกจํานวนเต็มบวก n  

 (2) รูปท่ัวไปของผลหารของจํานวนท่ีทุกหลักเป็นเลขโดด 1 ด้วยจํานวน 37  และเลขโดด 3  ท่ีได้น้ันมี
ลักษณะเหมือนกับความสัมพันธ์ (5) และ (6) ท่ีเราพบ 
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