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เร่ืองนารูเก่ียวกับรูปสามเหล่ียมปาส

กาล น้ีผูเขียนไดอานจาก Website   จึงขอนํามา
เผยแพร ในวารสารฉบับน้ี เพ่ือผูท่ียังไมไดอาน
ไดเพ่ิมพูนความรูบางไมมากก็นอย  
 รูปสามเหล่ียมปาสกาลคือรูป
สามเหล่ียมท่ีมีจาํนวนเรียงอยูเปนรูป
สามเหล่ียมโดยจํานวนน้ันอยูในสูตร     
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r   คือสัมประสิทธ์ิ  
ทวินาม (Binomial coefficients)   
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                                   1                          :                         (a+b)0  = 1                      
                   1       1                     :                     (a+b)1  =  a + b  
                          1       2     1                   :                  (a+b)2   =  a2 + 2ab + b2     
                      1     3        3     1               :            (a+b)3    =   a3 + 3a2b + 3ab2 + b3 
                   1     4      6       4      1          :           (a+b)4  =   a4 + 4a3b + 6a2b2 + 4ab3 + b4 

                 1    5     10     10     5     1      :     (a+b)5  =    a5 +  5a4b + 10a3b2 + 10a2b3 + 5ab4 + b5 

             1    6    15      20      15    6     1 :  (a+b)6  =   a 6 + 6a5b + 15a4b2 + 20a3b3 + 15a2b4 +6ab5 + b6 

 
  จากการนําสัมประสิทธ์ิในการกระจาย
ทวินามมาเขียนลงเปนแถวเรียงขางตนจะได
ตัวเลขเรียงอยูเปนรูปสามเหล่ียม เรียกวารูป
สามเหล่ียมปาสกาล  จะพบวา สามารถหาแถว 
ตอ ๆ ไปไดไมยากนัก      น่ันก็คือจะสามารถ
หาเทอมตาง ๆ ในการกระจายทวินามไดดวย    

         นอกจากน้ีจะพบวา ในรูปสามเหล่ียม
ปาสกาลจะสามารถหาเลขยกกําลังในรูป 2n  ได  
ท้ังน้ีเพราะแตละแถวในรูปสามเหล่ียมปาสกาล
เมื่อนําตัวเลขมารวมกันผลบวกท่ีไดจะมีคาเปน
2 n  



 

                                                       1                              :          1    →   20  

                     1      1                           :         2   →   21  
                                             1        2        1                        :         4     →   22   
                                         1       3         3     1                      :         8     →   23      
                                    1      4         6        4       1                  :        16   →   24    
                                 1     5     10       10      5       1            :        32    →  25  

                                             1        6     15    20       15    6       1       :        64    →  26  

 
  เมื่ออานตัวเลขในแตละแถวเรียงกัน โดย
อานจํานวนในแตละแถวเรียงตามคาประจําหลัก  
จะเปนคาของจํานวนในรูปเลขยกกําลังในรูป 11n    
เชน   
110 =      1     แถวท่ีเลขช้ีกําลังเปน 0 
111  =     11    แถวท่ีเลขช้ีกําลังเปน 1     

112 =    121   แถวท่ีเลขช้ีกําลังเปน 2 
113 =   1331  แถวท่ีเลขช้ีกําลังเปน 3 
114 =  14641 แถวท่ีเลขช้ีกําลังเปน 4 
115 = 161051แถวท่ีเลขช้ีกําลังเปน5 1 5 10 10 5 1 
  สําหรับ 115 น้ันจะพบวามีปญหาตัวเลข  
 
 

ในแถวท่ีมีเลขช้ีกําลังเปน 5  คือ1  5 10  10  5  1 
ในหลักรอย และหลักพัน  ซ่ึง เปนเลข 2 หลัก 
จึงไมสามารถอานเรียงตามคาประจํา ตําแหนง
ไดทันที   ตองทํา ใหแตละหลักเปนเลขโดด
เสียกอน  ในท่ีน้ี หลักรอย  เปน 10 รอย  ตอง
เขียนเลขในตําแหนง หลักรอย เปน 0   สวน 10 
รอย คือ 1 พัน ตองทดไป  ในหลักพัน  ดังน้ัน 
หลักพันจึงเปน 11 พัน จึงเขียนเลขในตําแหนง
หลักพันเปน 1  ทดไป  10  พัน หรือ 1 หมื่น 
รวมกับหลักหมื่นเดิมคือ 5 หมื่น  ดังน้ันตัว เลข
ในหลักหมื่นคือ 6  สวนหลักแสนคือ 1 เพราะ
ไมมีตัวทดและสามารถเขียนใหเห็นไดงายดังน้ี 
 

หลัก     แสน   หมื่น   พัน    รอย    สิบ     หนวย 
                                  1         5       10      10       5           1 
                                  1        6        1        0         5           1   →     115   

 
ทํานองเดียวกันคาของ 118  ก็สามารถหาไดจากรูปสามเหล่ียมปาสกาล   ซ่ึงมีสัมประสิทธ์ิของ

การกระจายทวินามอันดับ 8 อยูในแถวท่ีมีเลขช้ีกําลังเปน 8  ดังน้ี       
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                หลัก    พันลาน   รอยลาน  สิบลาน  ลาน    แสน   หมื่น    พัน   รอย     สิบ     หนวย 
                                 1           8          28        56      70       56     28        8          1      
                                 2           1          4          3        5         8       8          8          1    →     118

จํานวนรูปสามเหล่ียม  (Triangular 
number) คือจํานวนจุดท่ีเรียงอยูเปนแนว
เสนตรงแตละจุดจะอยูหางเทา  ๆ กัน กลายเปน
รูปสามเหล่ียม โดยจํานวนจุดในแตละดานของ
สามเหล่ียมน้ันเปนจํานวนเต็มบวก 1,2,3,4,...
ดังรูป   
 
              •                           •      •     • 
                                            •                           •     •                          •      •     •                                                                                                                                                                                                                                                    
                    •                 •     •                  •      •        •                 •    •     •    •          
 •            •     •       •     •         •        •      •     •    •         •     •     •      •     • 

1        3          6              10                15      
 
 ในรูปสามเหล่ียมปาสกาลจะสามารถ
มองเห็นจํานวนรูปสามเหล่ียมได  โดยสังเกต
เสนแนวทแยงเสนท่ี  3   นับจากบนลงลาง 
(ตัวหนา)จะไดจํานวนรูปสามเหล่ียมดังน้ี 
1,3,6,10,15,... 
                                     1 

  1       1 
1       2         1 

1        3        3          1 
1       4         6        4          1 

1        5        10       10        5          1 

1        6         15        20       15        6         1 

 

 จํานวนทรงส่ีหนา   (Tetrahedral 
numbers)  คือจํานวนท่ีมีเทอมตางๆ อยูในรูป 
 ( ) )2)(1(
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n   น่ันคือลําดับ
จํานวนทรงสี่หนา    คือ 1, 4, 10, 20, 35, 56,...
นอกจากน้ีอาจกลาวไดวาเทอมตางๆ ในลําดับน้ี
ไดจากการรวมเทอมท่ีอยูขางหนาในลําดับ
จํานวนรูปสามเหล่ียม เชน 4 = 1+3 , 10 = 
1+3+6, 20 = 1+3+6+10 เปนตน  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ดังรูปขางบน  แสดงจํานวนทรงสี่หนา  ท่ีมี
จํานวนรูปสามเหล่ียมในทรงสี่หนา  นอกจากน้ี
การกระจายฟงกชัน 
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 ดังน้ี  
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  จะไดนิพจนทางขวามือคือลําดับ  1, 4, 
10, 20, 35, 56,…ซ่ึงแตละเทอมเปนสัมประสิทธ์ิ
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ของการกระจายฟงกชันขางตนเปนลําดับ
จํานวนทรงสี่หนาดวย    จะพบวา ลําดับน้ี
สามารถหาไดจากแนวทแยงมมุเสนท่ี 4 นับจาก
บนลงลางของรูปสามเหล่ียมปาสกาลน่ันเอง  
ดังรูป  

1 

     1      1 
1       2        1 

1       3        3       1 
1      4        6        4       1 

1     5      10       10       5        1 

1       6     15      20       15      6        1 

          จํานวนทรงหาหนา (Pentatope numbers)    
จาก การกระจายฟงกชัน 

5)1( x
x
−

 ดังน้ี  

 
    

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

จะพบวา จะมีลําดับในการกระจายน้ี  
คือ  1 , 5 , 15 , 35 , 70 ,… ซ่ึงจํานวนดังกลาวน้ี
อยูในแนวเสนทแยงมุมเสนท่ี 5 ของรูป
สามเหล่ียมปาสกาล  น่ันเอง      นอกจากน้ีจะ
พบวา เทอมตาง ๆ ในลําดับน้ีไดจากการบวก
เทอมท่ีอยูขางหนาของลําดับจํานวนทรงสี่หนา   
เชน  5 = 1+4 , 15 =  1+4+10 ,  35 =  
1+4+10+20  เปนตน     

จํานวนฟโบนักซี  (Fibonacci numbers)   
ลําดับฟโบนักซีคือลําดับ 1 ,1 ,2 ,3, 5 ,8, 13, …  
ซ่ึงแตละเทอมในลําดับฟโบนักซี จะไดจาก
ผลบวกของ 2 เทอมท่ีอยูขางหนา   เชน  5  =  
2+3  , 8  = 3+5 ,13 = 5+8   เปนตน    ในรูป
สามเหล่ียมปาสกาล จะพบจํานวนฟโบนักซีได
เชนเดียวกันโดยการลากเสนทแยง ดังรูปขางลาง
น้ี  
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