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                     รัตนพร   บอคํา** 
 
การหารากที่  2  ของจํานวนจริง 
 

 จากการที่มีนักเรียนและนักศึกษาสวนมากมีขอของใจวิธีการหารากที่สองของ จํานวนจริง
โดยเฉพาะจํานวนที่มีคาตั้งแตสามหลักขึ้นไปโดยการตั้ งหาร   และพยายามหาคานั้นโดยทําตาม
กระบวนการตาง ๆ  ตามลําดับจนไดคําตอบ แตไมทราบวาเหตุใดจึงตองทําเชนนั้น   ผู เ ขียนจึง เ ขียน
บทความนี้ขึ้นเพื่อตอบปญหาใหกับผูสนใจที่ไมเคยทราบที่มาของกระบวนการดังกลาวเหลานั้น  
      การหารากที่สองโดยการตั้งหาร   
 

           ข้ันที่   1   แบงตัวเลขที่จะหารากที่สองออกเปนคาบๆ ละ  2  ตัว   โดยที่  
                          ถาเปนจํานวนเต็มใหแบงจากตําแหนงขวามือสุดไปทางซายมือคาบละ 2 ตัว 
                          ถาเปนตําแหนงหลังจุดทศนิยมใหนบัจากซายมือไปทางขวามือคาบละ 2 ตัว   
       

           ข้ันที่  2   หาจํานวนที่ยกกําลังสองแลวมีคาใกลเคียงกับจํานวนในคาบซายสุด (อาจมีตัวเลข  
                         1 หรือ 2  ตัว ก็ได ) จํานวนนี้จะเปนจํานวนที่อยูในหลักซายสุดของรากที่สองแลว 
                         นํา จํานวนนี้ใสลงที่ผลลัพธ แลวนํากําลังสองของจํานวนนี้ ลบออกจากจํานวนใน  
                          คาบแรก     เสร็จแลวชักตัวเลขในคาบตอไปลงมาเปนตัวตั้งตอไป     
 

           ข้ันที่   3  นํา  2  คูณผลลัพธ  ที่ไดจากขั้นที่ 2 
 

           ข้ันที่ 4   หาจํานวนที่มีหลักเดียวเติมหลังผลคูณที่ไดจากขั้นที่ 3 และที่ผลลัพธแลวนําจํานวนนี้ 
                         มาคูณ   กับ  ตัวตั้งของขั้นที่ 2  แลวลบออกจากตัวตั้งของขั้นที่ 2 ( ถาเปนจํานวนที่ 
                         มี 3  หลัก   และผลคูณเทากับ ตัวตั้งของขั้นที่ 2  ก็จะไดรากที่สองของจํานวนที่ 
                         ตองการหา  ) ถาผลคูณนอยกวาจะเหลือเศษ   ให ชัก ตัวเลขในคาบถัดไปลงมาเปนตัว 
                         ตั้งตอไป  แลวเร่ิมทําตามขั้นที่ 3 ตอไป   
 

การหารากทีส่องและรากทีส่ามของจํานวนจริงโดยการต้ังหาร 
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                 จากวิธีการดังกลาว ปญหาจึงเกิดขึ้นวาทําไมจึงตองมีขั้นตอน การนํา 2  คูณผลลัพธ    แลว
หาจํานวนมาเติมและนําจํานวนนั้นมาคูณ โดยที่จํานวนที่นํามาคูณนี้จําเปนตองเติมที่ผลลัพธคือ เปน
คําตอบในหลักตอไป 
                กอนอื่นขอทบทวนเกี่ยวกับความหมายของ รากที่สองของจํานวนจริงเสียกอน 
                จาก            
                           22 4=           ดังนั้น 2   เปนรากที่ สองของ   22 หรือรากที่สองของ 4  
                          2 2 2( ) 2x y x xy y+ = + +     จะกลาวไดวา   ( )x y+  เปนรากที่สองของ  2( )x y+          
                           213 169=       ดังนั้น 13   เปนรากที่ สองของ  213 หรือรากที่สองของ  169  
 
                 เนื่องจาก  13 10 3= +  
                 ดังนั้น      2 2 2 2 213 (10 ) 13 0 16310 93= + = + ⋅ ⋅ + =     
                 ดังนั้น ถาตองการหารากที่สองของจํานวนใด ๆ   ที่มีสามหลักซึ่งรากที่สองของจํานวนที่มี
สามหลักนั้นจะมีสวนที่เปนจํานวนเต็มสองหลักเสมอคือเปนหลกัหนวยและหลักสิบดังนัน้เม่ือได
คําตอบในหลักสิบแลว จึงตองนํา  2  คูณผลลัพธในหลักสิบจากนั้นนําผลลัพธในหลักหนวยมาคูณ 
ผลคูณที่ได  ตอจากนั้นจึงบวกดวยหลักหนวยยกกําลังสอง                                   

ลองมาดูตัวอยางการหารากที่สองของ  625 ตอไปนี้ 
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                     นั่นก็แสดงวา  รากที่สองของ  625  คือ   25   =  (20+5)  
                    โดยที่     2 2 2(20 5) 20 2 20 5 5+ = + ⋅ ⋅ +  
   พิจารณากรณีที่เปนการหารากที่สองของจํานวนที่มีมากกวาสามหลัก   เชน       
 ตองการหารากที่สองของ  17956   จะพบวา จํานวนที่ยกกําลังแลวใกลเคียงกับ 17956   จะตองเปน
เลขสามหลัก  คาประจําหลักที่มาก  ที่สุดคือหลักอยูทางซายคือสุดหลักรอย  ปญหาก็คือตองหาคาที่
ใกลเคียงกับ 17956  ที่สุดซึง่คือ  
 1302    =   16 ,900   และจะพบวา 

 130 2  =   ( 100+30)2    =  1002 + 2 ⋅ 100 ⋅ 30 + 302    =  16900 
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หลังจากทราบวาผลลัพธตัวแรกคือ 100  ก็หาผลลัพธในหลักสิบตอไป ซึ่งเทากับ 30 แตในทางปฏิบัติ
ไมไดเขียน  0 ไวที่ผลคูณ ซึ่งเปนการหาผลลัพธของการหารโดยวิธีลัด 
 

           

1 3
1 1, 79,56

1
79

2 100 200 200 30 230 6900 (200 30) 30
1056

−

× = → + = → + ⋅ *** 

*** ในขั้นนี้ในทางปฏิบัติ 6900   จะเขียน  69   และ  230  จะเขียน  23  เทานั้น แตเปนที่เขาใจวา  69  
นั้นหมายถึง  6900  และ    ผลลัพธตัวแรกก็คือ  100  ไมใช  1  ดังนั้น  2 1×   หมายถึง 2 100×  
นั่นเอง 
 ขั้นตอไปเม่ือไดตัวตั้ง คือ  1056  แลวก็จะตองหาผลลัพธในหลักหนวย   
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ดังนั้นรากที่สองของ  17956  ก็คือ  134      ซึ่งจะพบวา หลักหนวยคือ 4 ไดมาจาก ความสัมพันธของ
ผลบวกยกกําลังสอง นั่นคือ 
            134  2  = ( 130+4)2    =  1302  + 2 ⋅ 130 ⋅ 4 + 42    =  17956    =   16900 + 1056   *** 
 

จากตัวอยางที่ยกมานี้จะพบวาที่มาของการหารากที่สองของจํานวนใด ๆ  ก็มาจาก  การใช
ความสัมพันธในรูปผลบวกยกกําลังดังตอไปนี้     
 
ถา  x   และ  y  เปนจํานวนจริงใด ๆ   แลวจะไดวา 
            2 2 2( ) 2x y x xy y+ = + +   …….*** 
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 จากความสัมพันธนี้จะไดว า    ( )x y+   เปนรากทีส่องของ  2( )x y+   ดังนั้นในการคํานวณหารากที่
สองของจํานวนจริงใดจึงตองการหาจํานวนสองจํานวนบวกกัน  แลวใชความสัมพันธในรูปผลบวก
ยกกําลังสอง  นั่นเอง 
 

การหารากที่  3  ของจํานวนจริง 
จาก           

                                              32 8=                
               ดังนั้น 2   เปนรากที่ สามของ   32 หรือเปนรากที่สามของ 8  
               เขียนสัญลักษณ  3 3 33 8 2 2 2 2 2= = × × =     
                                        3 38 ( 2) ( 2) ( 2) 2− = − × − × − = −  
           ทํานองเดียวกันถา  x และ  y  เปนจํานวนจริง จะกลาวไดว า   x y+  เปนรากที่สามของ    

3( )x y+                                                                                                 
         
    สูตรของผลบวกยกกําลังสาม    
         เม่ือ x และ  y  เปนจํานวนจริง จะไดวา 
            3 3 2 2 3( ) ( )( )( ) 3 3x y x y x y x y x x y xy y+ = + + + = + + +  
 
การหารากที่สามของจํานวนจริงโดยการต้ังหาร  
           เชนเดียวกันกับการคํานวณหารากที่สองของจํานวนจริง  จะพบวา จํานวนที่มี สองหลักใดๆ 
ยกกําลังสามจะตองมีคานอยที่สุดคือ 1000  ซึ่งไดจาก  103  =    1,000    นั่นก็คือ   รากที่สามของ
จํานวนที่มากกวา 3 หลักจะตองมี 2   หลักขึ้นไป   แตจํานวนที่ไมเกิน 3 หลัก จะมีรากที่สามเปน
จํานวนที่มีจํานวนเต็มเพียงหลักเดียวเทานั้น   ดังนั้นการหารากที่สามของจํานวนที่มากกวา  3  หลัก
จึงตองแบงตัวเลขที่เขียนแทนจํานวนเหลานั้นเปนคาบ ๆ  ละ 3 ตัว โดยหนาจุดทศนิยมใหแบงจาก
ขวามือไปทางซาย  และหลังจุดทศนิยมแบงจากซายไปทางขวา   
ตัวอยาง  จงหารากที่สามของ  9.663597        
                      ( 3 9.663597 ) 
 
วิธีทํา           1)  แบงจํานวนเปนคาบละ 3ตัว 
                          9 .663597   →   9.663,597             
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                  2) หาจํานวนมาหาร  คาบแรกและจํานวนนั้นคูณกับตัวเอง 3 ตัวไมเกิน คาบแรก                             
                                2. 
                           2 9.663,597  
                               8 
                               1663 
                  3)  นํา  3  คูณผลลัพธตัวแรก คือ  2  และหาผลลัพธตัวตอไปคือ  0.1    โดยใช
ความสัมพันธของผลบวกยกกําลังสาม ซึ่งจะไดวา           
                 3(22×0.1+2 ×0.12)+0.13 = 1.261 
                               2.1 
                           2 9.663,597  
                               8 
                               1663 
                               1261 
                               402597           
    4 )  นํา 3 คูณผลลัพธที่ไดคือ 2.1 แลวหาผลลัพธตัวตอไป โดยใชความสัมพันธของผลบวก
ยกกําลังสาม  จะไดว าผลลัพธตัวตอไปคือ 0.3  
                               2.13 
                           2 9.663,597  
                               8 
                               1663 
                               1261 
                               402597       
                               402597   →   3(2.12×0.03+2.1×(.03)2)+(0 .3)3 =.402597     
      ดังนั้นรากที่สามของ 9.663597    คือ 2.13    
      ดังนั้นการหารากที่สามของจํานวนจริงโดยการตั้งหารจึงสามารถทําไดโดยใชความสัมพันธของ
ผลบวกยกกําลังสามนั่นเอง 
   

 
**รองศาสตราจารยรัตนพร  บอคํา 
สาขาวิชาคณิตศาสตร  คณะวิทยาศาสตรและเทคโนโลยี 
มหาวิทยาลัยราชภัฏพิบูลสงคราม 


